
2019 年 全国卷Ⅱ 学 20 度

1 2

（1广东 头市 华侨中学 2 建 二中学 ）

：高考试题是命题专家精雕细琢的结果，凝聚了命题专家的智慧结晶.高考题不仅具有选拨功能，还承

载着引导教学、育人等多重使命.众多高考题都有多种解法，为不同考生提供了多样的思考空间和解答路径，本文

主要对 2019 高考全国 2 卷文数 20 题进行解法探讨和变式探究，与同行交流.

关 ：高考题；解法探讨；变式探究

一 命 专家 ， 不仅 使命， 导 学、 人 多 使

命. 多 并不唯一，为不同 供了多 和 ，在 度上体 了 人

关 ， 命 专家 体 . 以 2019 年 全国卷Ⅱ 20 为例， 多 分 和变 ，以

与同 交 .

一、 呈 与分

已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ， P为C上 ，O为坐 原 .

（1） 2POF△ 为 三 ， C ；

（2）如 存在 P ,使 1 2PF PF ,且 1 2F PF△ 于16， b 值和 a 取值 围.

一 以 圆 三 为 ， 圆 ， 主 圆定义和基 ，

度不大， 多学 够 作 . 二 以 圆 三 为 ，以三 为 对 ， 圆

参 值和 围. 主 圆基 ， 三 ， 与圆 位 关 ， 学

与 力， 合、化 化及函 学 ， 、

、 学 学 养.

并不 ， 和 学 并不 ， 出 几何中 为基 、常 .

入口宽，层层 ， 利于学 . 关 、 合 将 几何

件 化为代 处 ，其 化  优化 . 出以 为 体，

学“四基“

基 学

化 多学 味
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又 2 2 2 b a c ， 以 2 2 2 44 8 0  a a c c ， 两 同 以 4a ： 2 44 8 0  e e ， 合 0 1 e
2 4 2 3 e ， 以 圆C 3 1 e .

6： 2POF 为 三
3( , )

2 2
cP c ， 2 PF c， 以 2   pPF a ex ，即

2
cc a e  ， ：

2 2 2 0e e   ， ： 3 1e   .

： 1— 4 其 一 ， 围 三 . 1 与 2 1PF 后

三 1 2PF F 三 ，再 合 圆定义 圆 ， 单、 ，

两 佳 . 3 和 4 1PF 后在 2POF 中利 余 定 1PF ，再 合 圆

定义也可 圆 ， 两 也不 复 ， 一 到 1 2PF F 三 ， 3

和 4 也 不 . 5 将 P 坐 代入 圆 出关于 a，b，c ，再 合 2 2 2 b a c 即

可 出 圆 ， ， ，但对 力 对 . 6 利 圆 二定义，

专 介 圆 二定义，但 例 ， 、 ， 小

到 、 .

（2） 1 ： ( , )P x y 则依
1 | | 2 16
2

 y c ， 1  
 
y y

x c x c
，即 | | 16c y ①， 2 2 2 x y c ②，又

2 2

2 2 1 
x y
a b

③， ②③及 2 2 2 a b c
4

2
2
by
c

又 ①
2

2
2

16
y
c

， 以 4b . ②③
2

2 2 2
2 ( ) 
ax c b
c

， 以

2 2c b ，从 2 2 2 22 32   a b c b ， 以 4 2a . 以 4b ， a 取值 围为[4 2, ) .

： 1 P 坐 ， 后 列出 关 并 b 值，再 代 变 以及不

关 a 取值 围. ，容 到，但对 力和 力 .

2： 1 1| |PF r ， 2 2| |PF r ， 1 2F PF 于16， 以 1 2 32r r  ①，又 圆定义 ：

1 2 2r r a  ②， 1 2PF PF 2 2 2
1 2 (2 )r r c  ③， ①②③及 2 2 2 a b c 4b .

又 1 2 1 22 2 2 32 8 2     a r r r r （ 且仅 1 2r r 号 ）， 以 4 2a . 以 4b ， a 取

值 围为[4 2, ) .

： 2 主 利 圆定义、三 公、勾 定 列 关 ， 后 合 圆中基 关

b 值， 后利 基 不  a 取值 围. 也 常 ，也容 到 ，同 减少了

， .

3： 1 1| |PF r ， 2 2| |PF r ， 1 2F PF 于16， 以 1 2 32r r  ，又 圆定义 ：

1 2 2r r a  ， 以 1 2,r r 2 2 32 0  x ax 两 ， 以 2

0
( 2 ) 4 32 0

a
a


    

， 以 4 2a  .

1 2PF PF 2 2 2
1 2 (2 )r r c  ，又 1 2 2r r a  ， 以

2
1 22 4r r b  ， 以 4b  . 以 4b  ， a 取值 围为

[4 2, ) .

： ， 小， 、 . 巧妙之处 将 使 尽 .

4：依
1 2

2 2tan 16
4F PFS b b

   ， 4b  ，因为存在 P，使 1 2PF PF ，

以只 大 于90 . 1 PF F  则
2sin
2

b
a

   ， 以 4 2a  ， 以 4b  ，

a 取值 围为[4 2, ) .

： 到 三 出b 值，再利 合 a 取值 围，但

，在 中 三 不 使 ， 、 .但 在 客

不 ，可以 准 决 .

三、变
变和 变 变 ， 两 变 利于 ， 展 外延，对培

学 学 力，发展学 养 平 大 .

变 1：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ，以 1 2F F 为 作 三 ， 圆 好 分

三 两 ，则C .【 ： 3 1 】



变 2：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ，P 圆C 上一 ，以 圆 为

圆交 圆于四个不同 ， 四个 和两个 ， 好围 一个 六 ，则C .

【 ： 3 1 】

变 3：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ， P 圆C 上一 ， 1PF 与 2PF 倾

差为 090 ，且 1PF 为 2，则C .【 ：
5
3

】

变 4：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ， 2F 作 圆 垂 交 圆于 P，

21PFF 为 三 ，则C .【 ： 2 1 】

变 5：已 ABCD， 4AB ， 3BC ，则以 A、 B为 且 C 、D两 圆

. 【 ：
1
2
】

：变 1——变 5 对 一 变，将 和 变 ，但

同 ， 基 一 . 对变 1——变 5 学 在变中寻 不变 ，加 学 对

， 审 力、分 力、 决 力， 升学 学 力、应变 力 .

变 6：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ， 圆C 上存在一 P，使 0
1 2 60 F PF ，

则 圆C 取值 围 .【 ：
1[ ,1)
2

】

变 7：已 1 2,F F 圆 :C
2 2

2 2 1( 0)   
x y a b
a b

两个 ， 圆 C 内 存在一 M

1 2 0MF MF 
 

，则 圆C 取值 围 .【 ：
2(0, )
2

】

变 8（2017 全国卷 1 12 ）： A、B 圆C：
2 2

1
3
x y

m
  两个 ， C上存在 M

0120 AMB ，则 圆C 取值 围 .【 ：
2 6(0, ) ( ,1)
3 3
 】

： 二 已 三 告 参 b 值， 圆上存在 P使 1 2PF PF 告 参 a
取值 围.变 6——变 8 在 一 基 上 合 二 ， 一 圆 .变 6——变

 8 从 到寻 不 关 ， 度 一 ， 对 学 力 一 .

对变 6——变 8 一 学 分 力、 决 力， 学 学 力，发

展学 学 养 平.

变 9：已 1 2,F F 双 )0,0(12

2

2

2

 ba
b
y

a
x

两 ，以 1 2F F 为 作 三 1 2MFF ，

1MF 中 在双 上，则双 .【 ： 13  】

变 10： 1F和 2F 分别 双
2 2

2 2 1( 0, 0)x y a b
a b

    两个 ， A和 B 以O为圆 ，以 1FO 为半

圆与 双 左 两个交 ，且△ ABF2 三 ，则双 .【 ： 13  】

变 11：（2019 全国 I 16）已 双 C ：

2 2

2 2 1( 0, 0)x y a b
a b

    左、右 分别为 1 2,F F ， 1F

与C 两 分别交于 ,A B两 ． 1F A AB
uuur uuur

， 1 2 0FB F B 
uuur uuur

，则C 为_______．【 ：2】

变 12：已 双 12

2

2

2


b
y

a
x

（ 0,0  ba ） 右 为 F ， F 且倾 为
060

与双 右 且只 一个交 ，则 双 取值 围 _______．【 ：  ,2 】

：变 9——变 12 切 ，将 圆 位为双 ，为一 化 ，同 也为学

应 实 供 ，对 学 分 力和 决 力， 复习备 义.



四、

具 导向功 ，做为一 师 口味，从不同 度对 度 ， 导学 对

加 ， ， ， 建 体 .同 ， 师对 变 ，可 学 在变

中寻 不变 ， 利于 ； 变 可 导学 度学习， 宽 ， 学

， 升 学 力，发展 学 养 平 ，从 学 在 实 中 化对 ，在 决 中

升 学 养.
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